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Abstract

Esta charla presenta métodos variacionales en dos problemas donde las herramientas elípti-
cas estándar (principio del máximo, truncaciones por signo y compactidad rutinaria) no están
disponibles. La idea uni�cadora es partir de un funcional de energía con una restricción natural
y luego probar existencia u optimalidad aguda reemplazando los mecanismos clásicos faltantes
por alternativas estructurales.

Primero, estudiamos un problema de Dirichlet no local y cuasilineal construido a partir del
gradiente fraccionario y la divergencia fraccionaria. Como el operador no local acopla las partes
positiva y negativa, la no negatividad no se obtiene con el argumento usual de testeo; en su
lugar, la teoría de puntos críticos se desarrolla sobre el cono de funciones no negativas. Bajo
forzamiento pequeño, una condición espectral de pendiente pequeña cerca del origen y supuestos
adecuados de crecimiento en el in�nito, se obtiene un minimizador no negativo y, en un régimen
de tipo paso de montaña, una segunda solución no negativa, con compacidad provista por un
esquema re�nado tipo Palais-Smale y por la monotonicidad del mapa difusivo.

Segundo, tratamos un problema de capilaridad anisotrópica con densidad fuera de un ob-
stáculo convexo, donde el volumen se mide mediante una medida volumen-divergencia inducida
por la densidad y el vector posición. La energía super�cial es anisotrópica, determinada por una
gauge y su forma de Wul�. Los minimizadores son explícitos: formas de Wul� truncadas (caps
de Wul�) con volumen-divergencia prescrito, y el caso de igualdad es rígido. La demostración
combina una identidad por el teorema de la divergencia para el cap modelo con un argumento
tipo Alexandrov-Bakelman-Pucci usando un problema auxiliar de Neumann y estimaciones de
subdiferenciales ponderadas.
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